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儱儮 優優数列与无穷级数的关系優優 優 優優定义角度優優 優 数列是一列有序的数，可以看作是定义在自然数

集上的函数。例如，数列
{

1
n2

}
，兮∈兎優，它的通项公式是 an 儽 1

n2。无穷级数是将数列的项依次相加

得到的数学对象。对于这个数列，对应的无穷级数就是
∑∞

n=1
1
n2。

優 優優收敛性角度優優 優 数列的收敛性是指当兮趋近于无穷大时，数列是否存在极限。例如，若数

列an的极限为兡，即公兩六n→∞ an 儽 a，则该数列收敛于兡。无穷级数的收敛性则是研究其部分和数列的

收敛性。对于无穷级数
∑∞

n=1
1
n2，其部分和数列为Sn 儽

∑n
k=1

1
k2
。若当兮趋于无穷大时，Sn的极限存

在，则该无穷级数收敛，其和为该极限值。这个级数收敛，其和为π2

6
。

優 優優性质关系角度優優 優 数列的性质会影响无穷级数的性质。例如，对于正项级数，数列单调递减

且趋近于儰是无穷级数收敛的必要条件。同时，无穷级数的判别法如莱布尼兹判别法（用于交错级数），

利用了数列单调递减趋于儰的性质来判断级数的收敛性。

儲儮 優優函数与无穷级数的关系優優

優 優優幂级数角度優優 優 幂级数是一种特殊的无穷级数，形式为
∑∞

n=0 an儨x− a儩n，

其中an是系数，兡是常数。幂级数在收敛域内可以表示一个函数。

例如，幂级数
∑∞

n=0
xn

n!
在收敛域（儭∞儬儫∞）内表示函数ex。

这表明无穷级数可以作为表示函数的工具，便于对函数进行近似计算和性质研究。

優 優優傅里叶级数角度優優

優 傅里叶级数是将周期函数表示为一系列正弦函数和余弦函数的和的无穷级数。对于满足狄利克雷

条件的周期函数f儨x儩，

它可以展开为傅里叶级数
∑∞

n=0

(
a0
2
儫
∑∞

n=1 儨an 兣兯关nωx儫 bn 关兩兮nωx儩
)
，

其中an和bn是傅里叶系数，ド是角频率。这说明函数可以用无穷级数的形式来表示，有助于通过

级数分析函数的周期性和奇偶性等特性。

優 優優函数逼近角度優優 優无穷级数可以用来逼近函数。例如，在泰勒展开中，一个足够光滑的函数在

某个点附近可以用泰勒级数来近似。泰勒级数是无穷级数的一种，通过取级数的前几项，可以得到函

数在该点附近的近似表达式，随着项数的增加，近似程度会越来越高。这体现了无穷级数在函数逼近

中的重要应用，有助于简化复杂函数的计算和分析。

儳儮 優優数列与函数的关系優優 優 優優定义角度優優 優 数列可以看作是定义在自然数集上的函数。例如，数

列关兩兮儨nπ/儲儩实际上是函数f儨n儩 儽 关兩兮儨nπ/儲儩，定义域为自然数集兎優。而一般的函数定义域可以是实数

集或其子集等更广泛的范围。

優 優優图像角度優優

優 数列的图像是分布在自然数集对应点上的离散点。

例如，数列n2的图像是点儨儱儬儱儩儬儨儲儬儴儩儬儨儳儬儹儩儬…。

而函数（如连续函数）的图像是连续的曲线，例如函数f儨x儩 儽 x2的图像是连续的抛物线。

優 優優极限角度優優

優 数列和函数都有极限的概念。数列的极限是当兮趋近于无穷大时数列的趋向，

儱



例如公兩六n→∞
(
儱 儫 1

n

)n
儽 e。

函数的极限是当自变量趋近于某个点（或无穷大）时函数的趋向，例如公兩六x→∞
(
儱 儫 1

x

)x
儽 e。

虽然形式上相似，但函数的极限还需要考虑趋近的方式（如左右极限）。

儲


